Exercice - M0200C

1) M invariant par f signifie f(M) = M, ce qui se traduit par

2 2

Y=z = =24 2"—2=0 < 2(2—-1)=0 < z2=00uz=1

Conclusion :
K={M; MeP M(0;0)ouM(1;0)}
2a) A est le point d’affixe a = —2 + 2i\/3

1 3 2 2 -
a:—2+2i\/§:4<—2+i\2f> :4(cos§+isin§) — 4%

Conclusion :
2
a=4e"3

2b) On cherche x € C tel que 22 = a. Posons z = re'’. 11 vient

2m

) . 2
P =a = 1% = 47T — 7"2:46t2(9:§7T (mod 27)

d’ou
Les antécédents sont :

3) On cherche les nombres complexes z tels que 2’ soit imaginaire pur. On a 2’ = 22 et 2’ imaginaire
pur, donc

/ NS iz
2 =r'e'2 our =re "2

Posons z = ret?. 11 vient

52 — 20020
On en déduit - -
20 = — +2km ou 20=—— +2km
2 2
et donc - -
Conclusion :

pi P
L fr— . —_ — ki k Z
{z;2 1 TF3 €Z}
4a) On a OM' = |Z/| et OM = |z| donc
OM' = || = |2°| = |2|* = OM?

Conclusion :
OM' =0OM?

Si M et M’ sont sur un méme cercle de centre O alors OM = OM’. 11 vient
OM?=0M =0OM =0 ou OM=1
On exclue le cas cas OM = 0 puisque M # O. P est donc le cercle de centre O et de rayon 1.
4b) Soit P le point d’affixe 1. Montrons que MM’ = OM x PM.
MM' =2 —z| =2 — 2| = |2||z — 1| = OM x PM

Conclusion :
MM =OM x PM



OM M’ isocele en M signifie que OM = MM’ donc PM = 1. On en déduit que S est le cercle de centre
P et de rayon 1.

4b) On a
oM

(it,OM") = arg 2’ (1,OM) = arg 2

or 2/ = z? donc
argz’ = 2argz (mod 2m)

Conclusion :

S est I’ensemble des réels non nuls.



